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CAUREATE ¢ Test N° 1 Durée : 2h

Nous Innovons pour votre réussite !

Question de cours (4pt) :
a) Soient a et b deux entiers.
- Définir pged(a,b) et ppcm(a,b).
- Comment monter que a et b sont premiers entre eux de deux fagons différentes.
b) Décrire 'algorithme d’Euclide pour calculer pged(a,b).
¢) Donner une méthode pour calculer ppcm(a,b).
d) Soit P = ¥, a;X! et Q = ¥, b;X" deux polynomes de K[X].
- Donner les coefficients du polynéme P.Q en fonction des coefficients de P et de Q.
- Donner les coefficients du polynéme (P.Q)’ en fonction des coefficients de P et de Q.

Exercice 1 (4pt) :
a) Montrer que 21m + 4 et 14m + 3 sont premiers entre eux.
b) Montrer queaAb =1 (ab)A(a+b) =1.
¢) Soit n un entier > 2 tel que 2™ — 1 est premier.
Montrer que n est nombre premier.

Exercice 2 (4pt) :
Soit (a,b) € K* tel que a # b et P € K[X].
Donner le reste de la division euclidienne de P par (X — a)(X — b)
en fonction de P(a) et P(b).

Exercice 3 (4pt) :
Déterminer tous les polynoémes P de K[X] divisibles par leur polynéme dérivé P’.

Exercice 4 (4pt) :
Soit (P,)nenz 1a suite de polynomes définie par :

P,=X—2 et Yn€N*, Py, =P2—2

Calculer le coefficient de X? dans le polynéme P,.



