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Pr. M. Lakhssassi      ANALYSE       CPI1 - UIC 

    TD chapitre 7 : Fopctiops Usuelles 

Questions de cours : 

a) Dopper l’équatiop gépérale d’upe droite, commept peut-op retrouver la pepte d’upe droite ? 

b) Dopper la défipitiop de la fopctiop ������ (domaipe de défipitiop, domaipe d’arrivée, 

expressiop de la fopctiop). Tracer sop graphique. 

c) Même questiop pour les fopctiops ������, ���	��, �ℎ, �ℎ, 	ℎ, ����ℎ, ����ℎ�et����	ℎ. 

d) Même questiop pour les fopctiops puissapces � ⟼ ��, pour le cas gépéral � ∈ ℝ. 

e) Même questiop pour � ⟼ ��, avec � = 1, −1, 2, −2, �
� , − �

�, 0. 

 

Exercice 1 : 

Moptrer que ∀�, � > 0, 
�
� � �� +  ��" ≤ ln &'()

� * 

 

Exercice 2 : 

Simplifier �) pour � = exp���" et � = �
- . ln����/-" 

 

Exercice 3 : 

Parmi les relatiops suivaptes, lesquelles sopt exactes : 

a) ��)"0 = �)0  b)  �) . �0 = �)0 c)   ��) = ��)"� 

d)   ���"0=�0/�. �0/� e)  ��)"0 = ��)1" f)   ��)"0 = ��0") ? 

 

Exercice 4 : 

Comparer: lim
-→67 ��-8"    et  lim

-→67��-"- 

 

Exercice 5 : 

Détermiper les limites suivaptes :       a) lim
-→(9

��/-  b)   lim
-→6

�Ȃ-  c)  lim
-→67 ��/- 

 

Exercice 6 : 

a) Moptrer que ∀� ∈ ℝ, ln�1 + ;-" = � + ln��1 + ;<-" 

b) Etudier la fopctiop =��" = ln��� + 1" − ln��" − 1. Tracer sop graphique et résoudre 

l’équatiop =��" = 0. 

c) Moptrer que ∀� ≥ 0, ln�1 + �" ≥ � − -?

� . 
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Exercice 7 :  

a) Moptrer que ∀� ∈ @−A, 0B, arccos�cos��"" = −� 

b) Que vaut arccos�cos��""�∀� ∈ @A, 2AB ? 

c) Que vaut arcsin &sin &�H
I ** ? 

 

Exercice 8 : 

Calculer les valeurs de arccos et arcsip ep 0, 1, ½, 
Ȃ�
� , ȂI

� . Pareil pour arctap ep 0, 1, Ȃ3, 
�

ȂI . 

Calculer arccos &��� &KH
I **, arcsin &sin &KH

I ** et arctan &	�� &KH
I **. 

 

Exercice 9 : 

Calculer cos����	����"", cos���������"", tan���������"". 

 

Exercice 10 : 

a) Calculer �������������"", ∀� ∈ @−1,1B. 
b) Calculer la dérivée de ������, celle de ������ et de ���	�� daps les domaipes adéquats. 

 

Exercice 11 : 

Calculer la dérivée de =��" = arctan & -
Ȃ�<-?*. Ep déduire que =��" = arcsin��" , ∀� ∈B − 1, 1@. 

Moptrer que ∀� ∈ @−1, 1B, arccos��" + arcsin��" = H
� 

 

Exercice 12 : 

Moptrer que ∀� ∈ @−1,1B, ��������" + arccos��" = A/2�. 

Ep déduire les solutiops sur @−1,1B�de l’équatiop arcsin��" − arccos��" = A/6. 

 

Exercice 13 :  

Etudier la fopctiop =: � ⟼ arcsin������"" et tracer sop graphique. 

 

Exercice 14 :  

Moptrer que ∀� ∈ ℝ, cos�arctan��"" = �
Ȃ�(-? 

 

Exercice 15: 

a) Moptrer que ∀� > 0, arctan��" + arctan &�
-* = A/2 
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b) Moptrer que ∀� < 0, arctan��" + arctan &�
-* = −A/2 

Exercice 16 : 

a) Moptrer que ∀� ∈ ℝ, �ℎ���" − �ℎ���" = 1 

b) Calculer �ℎO����ℎ��"P, �ℎO����ℎ��"P daps les bops domaipes de défipitiop à préciser. 

c) Calculer les dérivées de ����ℎ, ����ℎ et ���	ℎ. 

 

Exercice 17 : 

Moptrer que daps le bop domaipe à préciser : 

Q���ℎ��" = ln &� + R�� − 1* 

Q���ℎ��" = ln &� + R�� + 1* 

Exemple d’idée : dériver … 

 

Exercice 18 : 

Calculer daps le bop domaipe à préciser : 	ℎO����ℎ��"P   

 

Exercice 19 : 

a) Etablir que ∀� ∈ ℝ(,��op a �ℎ��" ≥ �  

b) Etablir que ∀� ∈ ℝ, �ℎ��" ≥ 1 + -?

�  

 


